
7. Invarijantni podprostori

(7.01) Invarijantni podprostori
• Neka je T linearni operator na V . Za podprostor X ⊆ V kažemo da je invarijantan podprostor

pod T (u odnosu na operator T ) kadgod je T (X ) ⊆ X .
• U ovakvim situacijama, T možemo posmatrati kao linearni operator na X zanemarujući sve

ostalo u V i time ograničiti (restriktovati) T da djeluje samo na vektore iz X . Od sad pa nadalje,
ovakav restriktovan (sužen) operator ćemo označavati sa T/X . �

(7.02) Invarijantni podprostori i predstavljanje pomoću matrice
Neka je T linearni operator na n-dimenzionalnom prostoru V , i neka su X , Y , ..., Z podprostori

od V redom sa dimenzijama r1, r2, ..., rk i bazama BX , BY ,...,BZ . Dalje, pretpostavimo da je∑
i ri = n i B = BX ∪ BY ... ∪ BZ je baza za V .

• Podprostor X je invarijantan podprostor u odnosu na T ako i samo ako [T ]B ima
blok-trougaoni oblik

[T ]B =

(
Ar1×r1 B

0 C

)
, gdje je A =

[
T/X
]
BX
.

• Svi podprostori X , Y ,..., Z, su invarijantni u odnosu na T ako i samo ako [T ]B ima

blok-trougaoni oblik

[T ]B =


Ar1×r1 0 ... 0

0 Br2×r2 ... 0
...

...
...

0 0 ... Crk×rk

 ,

gdje je
A =

[
T/X
]
BX
, B =

[
T/Y
]
BY
, ..., C =

[
T/Z
]
BZ
.

�

(7.03) Trougaoni i dijagonalni blok oblici
Kada je T n× n matrica, sljedeće dvije tvrdnje su tačne.

• Matrica Q je nesingularna takva da

Q−1TQ =

(
Ar×r Br×q

0 Cq×q

)
ako i samo ako prvih r kolona u Q generǐse invarijantni podprostor u odnosu na T.

• Matrica Q je nesingularna takva da

Q−1TQ =


Ar1×r1 0 ... 0

0 Br2×r2 ... 0
...

...
...

0 0 ... Crk×rk

 ,

ako i samo ako Q = (Q1|Q2|...|Qk) gdje je Qi oblika n× ri, i ako kolone od svake matrice Qi

generǐsu invarijantan podprostor u odnosu na T. �



(ova stranica je ostavljena prazna)
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